Esercizio 7.14. [o2F]Prerequisitsi:[127].51ano a,, b, successioni reali
(che possono avere segno variabile, assumere valore zero, e non so-
no necessariamente infinitesime); sia X = RN lo spazio di tutte le
successioni.

Ricordiamo che la notazione a,, = O(b,,) significa:

AM >0, 3neN, VneN,n > n= |a,| < M|b,| .
Si mostrino queste asserzioni:
e pera,b € X,a = (a,),,b = (b,), consideriamo la relazione
aRb < a, = 0(b,)
mostrate che R é un preordine;

* definiamo x <y <= (xRy A YRx) allora =< é una relazione
di equivalenza, inoltre R é invariante per <, la sua proiezione < é
una relazione d’ordine su X/ <; (sugg. usate la Prop. [1271).

* Definite (come usuale)

N

G<b < (G<brda#b)

perd,b € X/ =,(a,), € 4,(b,), € brappresentanti; assumendo
che b,, # 0 (definitivamente in n), mostrate che

. a a
G<b < 0=liminf-2 <limsup -2 < o
n o by n by

Chiamiamo gli elementi di X/ = ordini di grandezza. La precendente
discussione é collegato alla Definizione 3.2.3 (e sequenti) in [3].
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