17.31

Esercizi

fors]Sia data una successione (a,),en di numeri reali positivi tale
che lim,,,a, = Oe Z neo @n = oo: dimostrare che per ogni
I € R esiste una successione (sn)neN con g, € {1,—1} per ogni n,
tale che

i (epan) =1

n=0

Se invece ZZO:O a, = S < oo, cosa si puo dire dell’insieme E delle
somme Zj;o(enan) = [, al variare di (¢,,),en CON €, € {1, —1} per
ogni n?

* Analizzate i casi in cui a, = 27" oppure a,, = 37"

* Mostrate che E é sempre chiuso.

* Sotto quali ipotesi si ha che E = [-S, S]?
Suggerimento. Sia E I’insieme delle somme Y, W(Enan) = 1, al

variare di (¢,),en CON €, € {0,1} per ogni n; notate che £ =
{(S+x)/2 : x € EL.
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