
Esercizi
E16.17 [1BM]Definiamo la funzione Gamma 𝛤 ∶ (0,∞) → ℝ come

𝛤(𝑥) = ∫
∞

0
𝑡𝑥−1𝑒−𝑡 𝕕𝑡 .

• Mostrate che 𝛤(𝑥) è ben definita per 𝑥 > 0 reale.
• Mostrate che 𝛤(𝑥 + 1) = 𝑥𝛤(𝑥) e deducete che 𝛤(𝑛 + 1) = 𝑛!
per 𝑛 ∈ ℕ.

• Mostrate che 𝛤(𝑥) è analitica.
(Potete dare per buono che le derivate di 𝛤 sono 𝛤(𝑛)(𝑥) =
∫∞
0 (log 𝑡)𝑛𝑡𝑥−1𝑒−𝑡 𝕕𝑡; si ottengono per derivazione sotto segno

di integrale.)
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