
Definizione 18.3. [1HR] Siano (𝑋1, 𝑑1) e (𝑋2, 𝑑2) spazi metrici. Sia ℱ
una famiglia di funzioni 𝑓 ∶ 𝑋1 → 𝑋2, diremo che è una famiglia
equicontinua se vale una di queste proprietà equivalenti.

• ∀𝜀 > 0 ∃𝛿 > 0 ∀𝑓 ∈ ℱ

∀𝑥, 𝑦 ∈ 𝑋1, 𝑑1(𝑥, 𝑦) ≤ 𝛿 ⇒ 𝑑2(𝑓(𝑥), 𝑓(𝑦)) ≤ 𝜀 .

• Esiste 𝜔 ∶ [0,∞) → [0,∞] una fissata funzione monotona de-
bolmente crescente per cui lim𝑡→0+ 𝜔(𝑡) = 𝜔(0) = 0 (che è detta
“modulo di continuità” a) per cui

∀𝑓 ∈ ℱ, ∀𝑥, 𝑦 ∈ 𝑋1, 𝑑2(𝑓(𝑥), 𝑓(𝑦)) ≤ 𝜔(𝑑1(𝑥, 𝑦)) . (18.4)

• Esiste 𝜔 ∶ [0,∞) → [0,∞] una fissata funzione continua con
𝜔(0) = 0 che soddisfa (18.4).

(Per l’equivalenza fra le ultime due può essere utile [150].)
aRiguardo alla nozione di “modulo di continuità” si veda anche [156].
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