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Sia 𝐼 ⊂ ℝ, 𝑥0 ∈ ℝ punto di accumulazione di 𝐼, 𝑓 ∶ 𝐼 → ℝ funzione.
Come in [29J] siano ℱ tutti gli intorni di 𝑥0 con l’ordinamento filtrante

𝑈,𝑉 ∈ ℱ ,𝑈 ≤ 𝑉 ⟺ 𝑈 ⊇ 𝑉 .

Sia

𝑠, 𝑖 ∶ ℱ → ℝ , 𝑠(𝑈) = sup
𝑥∈𝑈∩𝐼

𝑓(𝑥) , 𝑖(𝑈) = inf
𝑥∈𝑈∩𝐼

𝑓(𝑥)

notate che sono funzioni monotone, e mostrate che a

lim sup
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) def= inf
𝑈∈ℱ

𝑠(𝑈) = lim
𝑈∈ℱ

𝑠(𝑈) (6.49)

lim inf
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) def= sup
𝑈∈ℱ

𝑖(𝑈) = lim
𝑈∈ℱ

𝑖(𝑈) (6.50)

dove i limiti sono definiti in [0FR].
acf [6.39], [(6.40)].
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